EJERCICIOS DESARROLLADOS DE INTEGRACION POR EL METODO DE SUSTITUCION.

Solucién.- Como: e™* = x, se tiene que:

elnx
dx = d
fx2+7x f 27

Sea la sustitucion: u = x> + 7y du = 2xdx , pero se

. , d
debe despejar dx de contantes, asi que 7u=xdx

X 1 X
Dado que: f2—+7 = Efx2+7dx
1 ,rdu . R H
7 = EIT’ integral que es inmediata.
Luego: Ef_ = —lnlul +c= %lnlxz +71+c
Respuesta:

elnx 1 5
jmdx = Eln|x + 7| +c

lnx

2.2 Encontrar: f =dx
Solucién.- Como. enx? =x%, se tiene que:

eln x x2
fx3+ dx = fx3+8 dx
Sea la sustitucion: u = x3 + 8y du = 3x%dx , pero se

. , d
debe despejar dx de contantes, asi que ?u = x2dx
x2 1
Dado que: f3—+8dx =3 =5dx

1 pdu . H i
= EIT , integral que es inmediata.

+7
Luego: Ef_ = —ln|u| +c= %lnlx2 +7|+c
Respuesta

elnx 1 )
jmdx = Eln|x + 7| +c

2.3 Encontrar: [(x + 2) sin(x? + 4x — 6) dx
Solucién.- Sea la sustitucion: u =x*+4x —6y
du = (2x +4)dx , se factoriza el 2 y se despeja
%u = (x + 2)dx. Dado que: [(x + 2)sin(x? + 4x —
6)dx, Se sustituye y obtenemos: %f sin(u) du,
integral que es inmediata.

Se tiene: %fsin(u) du = —%cosu +c=
—%COS(XZ +4x—-6)+c
Respuesta

f(x + 2)sin(x? + 4x — 6) dx =

1
—Ecos(x2 +4x—6)+c

2.4 Encontrar: [ xsin(1 — x?) dx

Solucién.- Sea la sustitucion: u=1—x%y du=
—2x dx , pero de debe despejar dx de constantes, se
despeja el -2 - % = x dx. Dado que: [xsin(1—
x2)dx, Se sustituye y obtenemos: —%f sin(u) du,
integral que es inmediata.

Se tiene:
1 1
Efsin(u) du = —E(—cosu) +c

1
= Ecos(l —xH)+c

Respuesta:

1
fxsin(l —x2)dx = Ecos(l —x¥)+c

2.5 Encontrar: [ x cot(x? + 1) dx
Solucion.- Sea la sustituciéon: u = 1 + x? y du = 2x dx

, pero de debe despejar dx de constantes, se despeja

el 2 . %u = x dx. Dado que: [ x cot(1 + x2)dx, Se

sustituye y obtenemos: %f x cot(u) du, integral que es
inmediata.
Se tiene: %f x cot(u) du = %[lnlsin(u}l] +c=
%lnlsin(l + x| +¢

Respuesta:

1
fxcot(xz +1) dx = Eln|sin(1 +x3)|+¢

2.6 Encontrar: [y3,/1+y*dy
Solucién.- Sea la sustitucion: u=1+y*y du=
4y3 dy , pero de debe despejar dy de constantes, se

despeja el 4 P

que: [y3/1+y*dy, Se sustltuye y obtenemos:
1
ifui du, integral que es inmediata.

= y3 dx. Dado

1 3
1 [uzt? 1|uz
Se tiene: —fuzclu " %+1]+C_Z[?]+C_
3
1 [zuz] _ %(1 + y4)5 +c
Respuesta:

2
fy3,/1+y4dy=g @A+yH3+c

dt
\[_
Solucién.- Sea la sustitucién: u = t? + 3y du = 2t dt
, pero de debe despejar dt de constantes, se despeja

el 2 .. — =t dt. Dado que [ 3\[_dt Se sustituye y

3 d
obtenemos. Ef—1f , integral que es inmediata.

u3
Se tiene:

du_3

2) 5 2

3| ()5
j(u)3du=§ 1 +c=
—z+1

sfaws]  3[3ws
i

6 , 2
=Z(t +3)3+4+c

6 2
= — 3
c 4(u) +c




Respuesta:
3t

6 2 6,
e——dt == (2 +3)° +c=—/(t2+3)2 +
VeZ+3 3l Jire=g Ve

dx dx
= , donde a y b son
f m f (a+bx)% y

2.8 Encontrar:

constantes.

Solucién.- Sea la sustitucion: u = a + bxy du = b dt,
pero de debe despejar dx de constantes, se despeja b

d—u = dx. Dado que [

T Se sustituye vy
(a+bx)3

obtenemos: —f — , integral que es inmediata.
u3

Se tiene;

1fdu 1f()q%1 1| @)+ N
—_ —_— = — 3 = — =
b u% A u u b 1 c

—3+1
2 2
1| (u)3 113(u)3 3 2 _
E[?]-l-c—g[ +C—E(u)3+c—
2
ﬁ(a+bX)3+C

2

Respuesta

3 2
—dx=— a+bx)s+c=
f3\/a+bx ( )

2
2B (a+bx) +c

arcsin x f arcsm X

2.9 Encontrar: [

Solucion.- Seau = arcsinx y du = — -
—X
Luego:

arcsmx

Vi)

1 2 3
uidu=§u7+c=

— (arcsm x)2 +c

Respuesta

arcsmx 2 . 3
f — —(arcsinx)z + ¢ =
- X 3

(arcsinx)3 +

L d 1
Solucién.- Sea u = arctan-~y du = ————y-—dx =
Ly
2 dx , se multiplica por 1y se obtiene: du = —-
2+— 2+7
2 dx
2

du  odx

2 4+4x2

Luego:

arctan% 1 1 [u?
f—dx=—fudu=—[—]+c=—uz+c

4+ x?

Respuesta

f_x

arctan



